TB2 décembre 2023

Feuille de calcul n°8 — Trigonométrie — Corrigé

Exercice 1. Donner les valeurs de :

3 s 5T
A = cos (4) B = tan <Z> C = tan <4)

D = cos(7m) E = cos <%> F =sin <767T) :

Solution.

™

A:cos<7r—1) :—COS<%> donc | A = —

B=1|

C = tan (7T + z) = tan (%) donc .

4
D = cos(6m + 7) = cos(m) donc .

- V3|
2

F:sin(W—FE) :—Sin(ﬁ> done | F' = ——|.
6 6

Exercice 2. Calculer :

4 4 4 4
s () en(F) pee(F) e () oo (5) - (5)
D = cos <E> +cos (i)ﬂr)—i-cos (Em)—i-cos (%T) E = tan (%)—l—tan (Z)m)—l—tan (57T)+tan <77T)
N 4 4 4 4 N 3 4 6 6

Solution. - - - -
A =sin <7r - 6> + sin <7T + 6) = sin (6> — sin <6> donc H
B = 1| (car, pour tout réel x, cos?(z) + sin®(x) = 1).

4 8T 2T 21 T T
C=cos|2%x — | =cos|— ] =cos|(2r+ — ) =cos| — :COS<7T——>:—COS(—)
3 3 3 3 3 3

oo (m =) eon (- ) cos (27 )
Ccos |\ 1 CcCos |\ 1 COS ™ 4

o (5) o ) () = () e ()



Exercice 3. Soit x € R. Simplifier :

: ™ — ain( in (T _
A = sin(m — x) + cos (5 + w) B = sin(—x) + cos(m + x) + sin (2 x)
(T (T , 7T
C’:sm(§—x)—|—sm(§+x> D—cos(a:—w)—i—sm<—§—x>
Solution
— sin(z) — sin(z) donc [ A = 0].
B = —sin(z) — cos(x) + cos(x) donc | B = —sin(z) |.

= cos(x) + cos(z) donc |C' = 2 cos(x)
(

D = —cos(x) — cos(z) donc | D = —2cos(x) |

Exercice 4. Sans chercher a les calculer, déterminer le signe de chacun des nombres suivants.

A = cos (27T) B =sin (87T> C =sin (MW)
5 5 5
(T B 137 B 31
D—s1n<5) E—tan(S) F—tan( 5)

Solution.

Comme—2<2;< 57

Comme 7 < 8; < 27, .

C = sin (27r + 4;) = sin <457T> donc, comme 0 < 4; <, .

Comme 7 < 757r < 2, .

E = tan (7?—1— 3;) = tan <357T> Or, comme g < 3; < T, Cos (357T> < 0 et sin (%:) >0
donc .

F = —tan (357T> = —F donc .

Exercice 5. Soit = € }O; g [ En utilisant les formules de duplication, simplifier :

1 — cos(2x) _cos(2z)  sin(2x)
sin(2x) b= cos(x) sin(x)

A=



Solution.

_1—(1—2sin*(z))  2sin’(z)  sin(z) one T4 = tan(z
A= Q(Si?(x)(cos)(x) Z 2)sin(9<c))cos(x) _( cos(x)) d A (t | (@)}
sin(x) cos(2x) — sin(2x) cos(z sin(x — 2z — sin(x 1
b= cos(x) sin(x)  sin(z) cos(z)  cos(x)sin(x) done)\ B = cos(z) |

Exercice 6. Résoudre dans R les équations suivantes d’inconnues .

(EY) : cos(z) = ; (Es) :sin(x) = —\f (E3) : sin(x) = cos (2;) cos?(z) = ;
Solution. - . .
(Ey) <= cos(z) = cos (3) =r=g [27] ou z = —3 [27]

Alinsi,

I'ensemble des solutions de (E;) est {g + k27 | k € Z} U {—% + k2 | ke Z} :

2m

(Ey) <= sin(z) = sin <—g) == —g [27] ou & = — 3 [27]

Ainsi,

2
I'ensemble des solutions de (Es3) est {—g + k2 | k€ Z} U {—; + k27 | k€ Z} :

om

(E3) <= sin(z) = sin <—%> == —% [27] ou x = — 5 [27]

Ainsi,

I’ensemble des solutions de (F3) est {—% + k2 | k€ Z} U {—567T + k27 | k€ Z} :

1 V2 V2

(Ey) <= [cos(z)| = —= <= cos(z) = -~ ou = cos(x) = ~—

NG 2 2
3T

s T 3T
= 4[7?]01195 4[7?]pux 4[7r]oux 4[7r]

I

Ainsi,

4 12

I'ensemble des solutions de (E}) est {% + k:g | k e Z} :




