TB1 novembre 2025

Feuille de calcul n°7 — Racines carrées

Exercice 1. Ecrire chacun des nombres suivants sous la forme av/b ol a et b sont des entiers
avec b le plus petit possible.

A=V1000 B=+V125 C=+v2T D=V2B E=(/8)
Solution. -
A = /100 x 10 = v/100 x v/10 donc | A = 104/10]|.
B =25 x5=+25x+/5donc | B = 55|
C =19 x3=+9x+3donc|C =3V3|
D = V2T X 27 == V27 x v/27 = 27 x 3/3 donc | D = 81V3]

B =B xvB= (V&) x VX2 =8 x VAx vZ=64 x 2 x 2 donc | E = 1282}

Exercice 2. Ecrire chacun des nombres suivants sans utiliser le symbole v/ .

A= VBB  B= Dl 02@95 D:VE E = V3Vies

Solution.
A=vVExvVEx0=v5xv5xvV0=15 x3=5x3donc[A=15]
B:\/Tdonc.

C’:\/\/Q%donc C’:g.
D—\/m—mxﬁ—5\/§donc D—§
VAX2  VAxV2 0 2V2 2 [
E=VIx2V8Ix 2= Ixv2x V8l x 2 =22 x9y/2 = 182" = 18 x 2 donc [E = 36

Exercice 3. Ecrire chacun des nombres suivants sans racine carrée au dénominateur.

23 V2-1 1 V2+/3
Y Pt Tv-wm PTimw
Solution.
C2-V32-v3)  (2-V3)?2  22-2x2xV3+v3  4-4V3+3 done
2+V3)(2-v3) 223 1-3 a 1
A=T7-4V3|
COWV2-D(2-1) (V2-12 V2 —2x1x V2412 2-2V3+1 e
V2+1(vV2-1) o1z 2-1 1

B=3-2V2|




o-  1xX(V2+V3) V2+V3 V24 V3 V243 i3
V2-VB)V2+V3) VE_yF  2-3 ~1 ‘
(V2+V3)(1+V3) _ v2+v6+v3+v3 _ VI+VE+V3+3 _3+V2+V3+V6

(1= V3(L+V3) 12— V3 b=3 2
donc D:—3+\/_+\/_+\/_.
2

Exercice 4. Ecrire chacun des nombres suivants sans racine carrée au dénominateur.

G V5oV2 o VEVBEVE 5426 526 D_( 5V2 )2
CVB-V2 V243 V243 V23 S \1-v3
Solution.

Ao WB=V2VB+v2)  VISHVIO-V6-2  VIE+VIO-v6-2
(V3-v2)(V3++v2) V3 V2 32

conclut que | A = /15 + V10 — /6 — 2.
(V24 VB+VE)(V2-VE)  2-VE+VE-3+V10-V15

V2+VB(WVZ-VE) NN
14 VI0-VI5  -14V10- V15
n 2—-3 B -1

donc | B =1—+/10+ /15|
(5+2vV6)(vV2—v3)  (5-2V6)(vV2+V3)

T VBB (VI B)(VEt V)
5v2 — 5v/3 4+ 212 — 2/18 + 5v/2 4+ 5v/3 — 2¢/12 — 2¢/18

\/—2_\/52

C10v2-4V18  10v2-4V/0x 2 10v2 —12V/2

S 2-3 -1 B ~1
donc |C' = 2v/2|.

V2?2 2 500 25 25(2+V/3)
(=32 12343 4-2V3 2—V3 (2—V3)2+V3)
~ 50+25V/3

sy

donc | D = 50 + 25v/3 .

Exercice 5. Ecrire les nombres suivants sous la forme av/b oll a et b sont des entiers avec b le
plus petit possible.

A=V24+V8 B=V2T+V48 C =V44+V/99+V1100 D = 5v20+2v45— 380

Solution.
A=V2+VEX2+2+2y2donc|A=3V2|
B=19%x34+16 x 3 =3V3+4y3 donc|B =T7V3|
C'=+Ax11++/9 X 11+ /100 x 11 = 2y/11 + 3v/11 + 10v/11 donc | C = 15/11|.
D=5VIXx5+2/9Xx5-3V16 x5=5x2V5+2x3vV5—-3x4v5 =10v/5+6v5— 125
donc | D = 4+/5]|.




Exercice 6. Soit a € ]O; %] Montrer que

1+\/1—4a2_ 2a
2a 11— V1—4a?

Solution.

2a 2a (1 + 1= 4@2)

1-VI-d  (1-vI-4a) (1+vI—da?)
_2a(1+m)
12— I—da?
20 (14 V1 —4d?)
1 — (1 —4a?)
_2a(1+m)
1—1+4a?
20 (14 V1 —4d?)
N (2a)?

donc, en simplifiant par 2a,

1+\/1—4a2_ 2a
2a 1 —V1—4a? |




