TB1 octobre 2024

Feuille de calcul n°3 — Calcul littéral

Exercice 1. Développer, réduire et ordonner chacune des expressions suivantes.

A= (2* —x)(z+1) B= 22 +1—4) (v +2)
C = (22" +3 — 47)(2v + 4) D = (z+1)(3 —22)(2* — 2)

Solution.

A:x3+:ﬂ2—x2—xdonc.

B:2$3+4x2+x2+2x—4x—8donC’B:2x3+5x2—2x—8‘.

C = 4a® 4 822 + 62 + 12 — 8% — 16z donc | C = 4a® — 10z + 12|,

D=Bz—20243-22)(2?—2) = (22 +2+3)(2* —2) = 22" +42* + 2* — 22+ 32* — 6
donc’D:—2x4+x3+7x2—2x—6‘.

Exercice 2. Développer, réduire et ordonner chacune des expressions suivantes.

A=(6-32)> B=(1+8z) C =4z +5)(5—4z) D= (7—4x)?
E=(—20-9?2 F=(6-22)(6+22) G= (3:c— §)2 H = (52 —3)*— (32 — 7)
Solution.

A=62—2x6x 3z + (3z)? donc | A = 92? — 36z + 36
B=12+2x1x 8z + (82)% donc | B = 6422 + 16z + 1],
C = (54 4z)(5 — 4z) = 5% — (4z)? donc | C = —1622 + 25|,
=T?—2 X7 x4r + (4z)* donC’D:16x2—56x+49‘
(—22)% — 2 x (—22) x 9+ 92 donc | E = 42 + 36z + 81|
— 62 — (2)2 donc | F = —4a + 36],

4 (4 16
:(3x)2—2><3x><3—|—<3> donc G:9x2—8x+§.

H=(52)? =2 x5z x3+3*—((3x)? — 2 x 3x x T+ 7?) = 252% — 307 + 9 — (922 — 42z + 49)
donc | H = 1622 + 12z — 40|,

Exercice 3. Factoriser les expressions suivantes.

A = 8a? — 24a + 32a° B = 3d’z — 6ax® + 12abx
C = 5a*b* + 2a2® — 3a%° D=2z —-3)5z—1)— 2z —3)(z + 1)
E=a>-25 F=42%-1

Solution.

A = 8a(a — 3+ 4a*) donc | A = 8a(4a? + a — 3) |.
B = 3ax(a — 2z + 4b)




C = a*(5a*b® + 22

— 319)

D= 2x—-3)[bxr—1)—(z+1)] =

D =22z —3)(2x—1)|
E=a*>—-5%donc|E = (a—5)(a+5)|
F=(2x)* —1? donc | F = (2x — 1)(2z + 1) |

Exercice 4. Factoriser les expressions suivantes.

(2 —3)br —1—2—1) =

(2 — 3)(4x — 2) donc

A= (To—1)> = (T2 — 1)(3v + 2) B = (4—32)(2+32) — 2(1 — 22)(3x — 4)
C=(x—8)(4x—1)+2°—8 D=a*—x+(x+1)(1—-2)
E = 254" — 16b° F =492" — 25
Solution.
A= (Te—1)(Tx—1)—(Tx—1)(3z+2) = (Te—1) [(Tx — 1) — Bz + 2)] = (Ta—1)(Te—1-3x—2)
donc |A = (7Tz — 1)(4x — 3) |.
B=(4-32)(2+3z) —2(1 —22)[—(4 — 32)] = (4 — 32)(2 + 3z) + 2(1 — 22)(4 — 32)
=(4-32)[(2+32) +2(1 —22)] = (4—4z)(2+3x+2—4z) donc | B = (4 — 3z)(—x + 4) |
=(x—8)(dr—1)+xz(x —8) = (xr —8)[(4x — 1) + z] donc |C' = (z — 8)(bx — 1) |
:x( — D+ @@+ [-(z—-1]=z@@-1)—(z+1)z—-1)=(x—-1)[z— (z+1)]
=x—-1)(z—a—-1) donc
E = (5a)* — (4b)? donc | E = (5a — 4b)(5a + 4b) |.
F = (7a)* — 5* donc | F' = (Ta — 5)(Ta + 5) |.
Exercice 5. Factoriser les expressions suivantes.
A= (z—-2)"—(x—2)3
B =2(x — 3)* + (22 — 6)(7 — 3z)?
C=0CBx+1)2x—-3)+Bx+1)(x+2)— Bz +4)(3z+1)
D = (4927 — 1)(z + 1)(3 — 2z) + (2 — 14x)(2* — 1)
Solution.
A=(x-23%x(z—-2)— (-2 x1=(x—2)3[(xr—2)—1] donc |A = (z — 2)*(x — 3) |
B= 2(:15 —3)(x—3)2+2(x —3)(7T—3x)*=2(x — 3) [(x — 3)* + (T — 32)?]
=2(x — 3) [#? — 62 + 9 + (49 — 422 + 92?)] = 2(z — 3)(102? — 48z + 58)
donc | B = 4(x — 3)(5x? — 24x + 29) |.
C=Bz+1) [(2x —3)+ (r+2) — (bx +4)] donc |C' = (3 + 1)(—2x —5) |
D= ((7Tx)* = 1Y (x + 1)(3 — 2z) + 2(1 — 7z)(z* — 1?)
= (Tx — 1)(7$ +D)(z+1)3—22) —2(Tz — 1)(z — 1)(x + 1)
=(Te—1)(z+1)[(Tx +1)(3 — 2x) — 2(x — 1)]
= (7Tz — 1)(x + 1) 21z — 142% + 3 — 22 — 2z + 2]
donc |D = (Tx — 1)(z + 1)(—142? + 17z + 5) |.

Exercice 6. Effectuer les calculs suivants en simplifiant au maximum le résultat.
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Solution.
Ao (r+2)(x—2) (A-a)(a+5) a?—-4—(r+5-a*-5r) a®>—d+a’+4da-5

(x+5)(x—2) (x—2)(x+5) (x —2)(x +5) (x —2)(x+5)
22 +42 -9
donc A_(x—Z)(x+5)'
'+l S5+x 2P+ 14205+ 1) P42+ 11
B= = Tsme T 2o By

x4+ 1 r+1 2 ) z+1 z4+1-2 a+1 x-—1
C= X — = X = X d C=1|
r—1 r+1 x+1 r—1 r+1 r—1 x+1 onc-

(z41)(2z—1)—(2z+1)(z—1)
(@—1)(22—1) e+ D)2z —1) - 2z +1)(z 1)

D= -
CotlGr D@D ™ (22 +1)(22 — 1) = (¢ + D(w — 1)
2 —r+2r—1— (20" -20+2—1) 2P4r—-1-22"+zx+1 2
(2x)% — 12 — (2% — 12) B 42 — 1 — 22 +1 322
2
donc | D = —
3x




