TB1 avril 2024

Feuille de calcul n°14 — Dérivation

Exercice 1. Dans chaque cas, calculer f’(x) pour tout réel x.

1. f:x— T2? 4. fx+— T

2. f:x+— dx + 52° 5. f:x— 122 +6

3. f:x+—33x+ 9 6. f:x— —42® 4 562 — 96
Solution.

1. Pour tout réel z, f'(z)
Pour tout réel z, f'(x)
Pour tout réel z, f'(x)
Pour tout réel z, f'(x) =
(x)
(x)

Pour tout réel x, f’

S vk W

Pour tout réel x, f’

Exercice 2. Dans chaque cas, calculer f'(x) pour tout réel = € D.

1. f:z+— xe® avec D =R 4.f:x»—><1—2£;3)xlnéx>avecD:R*+
2. fior— (32 +22 —5)(1 —2x) avec D =R 5. f:x+— (2° + 42 — 1)(2* — 5) avec D = R
3.f:x»—>z2(\/5+1) avec D = RY 6. f:ax+— zy/x avec D = R,

Solution.

1. Pour tout réel z, f'(x) =1 x e® +x x e® = (z + 1)e?.

2. Pour tout réel z, f'(z) = (6x + 2)(1 — 2x) + (32% + 22 — 5) x (—2)
=6z — 122% + 2 — 4z — 62% — 42 + 10
= —18z% — 2x + 12.
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4. Pour tout réel x > 0, f'(x) = (—i)x n;x)+<1_x> X5 = _96711(x)+2x_x7.

2
3. Pour tout réel z > 0, f'(x) = Zx (Vo +1)+




5. Pour tout réel z, f'(z) = (32® +4) x (z* —5) + (2 + 42 — 1) x 2z.
= 3z — 1522 + 42% — 20 + 22* + 822 — 2x
=5zt — 32? — 20 — 20
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6. Pour tout réel x > 0, f’(:c):1><\/§+$><2\/52\/5+\25: \2/5
Exercice 3. Dans chaque cas, calculer f'(x) pour tout réel = € D.
1. f:x+— x—xkl avec D =R\ {-1}.
3r —4 1
2. frxr— et 1 avec I =R\ {—5}.
8+ 3z
3. fix— [ 6a avec D =R\ {3}.
VT ‘
4. f:x— 5 8 avec D = R* \ {4}.
22 + 18z 9
5. fﬁUHm aVeCD:R\{—g .
3r —2
6. f:xr—> * avec D = R.
202 —3x+5
Solution.
1 1) — 1 1
1. Pour tout réel z, f'(x) = x(@+1) —wx = :
(r+1)2 (z+1)2
3x (20+1)— 3z —4) x 2 11
, 1 _ —
2. Pour tout réel x # 5 f’(iE) = (21’ + 1)2 - (23; + 1)2'
3(1 —6z) — (8 + 3x) x (—6) 51
. 1 _ _
3. Pour tout réel v # ¢, f'(v) = (1— 62)? (1 —6x)?
(22 —8) — /o x 2 2z — 8 — (2y/7)? —2x — 8
4. Pour tout réel z € D, f'(x) = 22 = =
our tout reel r € ,f(ff) (2$—8)2 2\/5(21’—8)2 2\/5(2x—8)2
___ x4
Vr(2z —8)2

5. ATTENTION! 11 y avait une erreur dans 1’énoncé.
(22 + 18)(6x +4) — (2? + 18x) x 6
(6 + 4)?
 122° + 8z 4 108z + 72 — 62 — 108z
- (6 + 4)2
B 622 + 8x + 72
(6 +4)2
3(22? — 3x +5) — (3z — 2)(4x — 3)
(222 — 3z + 5)2
622 — 9z + 15 — (1222 — 9z — 8x + 6)
(222 — 3z + 5)2
—62% + 8z + 9
(222 — 3z + 5)2

Pour tout réel x # —%, fl(z) =

6. Pour tout réel z, f'(z) =




Exercice 4. Dans chaque cas, calculer f'(x) pour tout réel z € D.
1. f:2x+— cos(3x +5) avec D = R.

2. f:xr+—sin(l —2z) avec D = R.
3. fix— et qvec D = R.
4. f:x+——1In(z? — 1) avec D = ]—o00; —1[U]1; +o0].
5. f:xr— (62 +3x+7)% avec D = R.
1 3
6. f:IW—)ﬁaveCD:}g;‘i‘OO[.
7. fiaxr— avec D =10;2].
-z
8. f: x> tan(y/7) avecD:}O;“;[.
Solution.

1. Pour tout réel z, f'(x) = —3sin(3z + 5).

2. Pour tout réel z, f'(z) = —2cos(1 — 2z).
3. Pour tout réel z, f'(x) = (2 + 5)e® 521,
2
4. Pour tout réel z € D, f'(z) = — T
e —1
5. Pour tout réel z, f'(z) = 3(12z + 3) (622 + 3z + 7).
5
2/55—3 b}
6. Pour tout réel x > 2, f/(z) = — 2V 3 — 3
Vor —3 2v/05x — 3
3(2—z)—3zx(-1) 6 3 5 1
7. P t t c D, _ (2—;5)2 _ (2—1‘)2 _ — .
our tout x f(x) 2 2 o2V 3

8. Pour tout x € D, f'(x) = 2\1/5 X (1+ tan?(\/z)) = w.



