¢ Corrigés des exercices du chapitre 1

Exercice 1. Calculer :
1. A=—-10—(—4)— 1430+ (—15) — (—20) 4. D=12—(-21) x 7

2. B=—-15+(—14)+30 - 15+ (—9) 5. E=(4—-5) x(-2—-06)
3. C=(-3-6) x(6-23) 6. F=4-5x(—-2-6)
Solution

B=-15-14+30—-15-9=—14+30 — 30 — 9 donc | B = —23].
C'=(=3—06) x (6—8) = (=9) x (=2) donc [C = 18],
D=12—(=21) x 7=12 421 x 7 =12 + 147 donc | D = 159
E=(4—5)x(=2—=06) = (—1) x (—8) donc |E = 8].
F=4-5x(—2—6)=4—5x (—8) =4+40 donc [ F = 44|,

Exercice 2. Les nombres suivants sont-ils entiers 7

=7 B="" 0=V16-vV25 D=1+V2

Solutgilon. 2028 — 1011,5 donc .
B:7:13 donc.

C:\/E—\/2_:4—5:—1donc.
1<\/§<2donc2<D<3etainsi.

Exercice 3. Sans utiliser la calculatrice, écrire sous forme de fractions irréductibles

S ok W o=

2 1 15 2 1
:@ B:§_, ngx—o D:13—4 E:,_ZXE F:(S_
5+7 4 7 4721 3 3 3721 4 3
4% 2 2
Solution. A—w—éz % donc = —|
547 12 4x3 3
3 2 3x7 2x4 21 8 21-8 13
B=S_2= e e | B=-—"|
A7 4x7 Tx4 28 28 o8 o 28
9 10 3x3 2x5 3x5 15
C= Xl T w2 X 3x7  axy done =111
L5 4 3x5 2x2 5x2 10
57178 T ax7 3x1 Tx1 7
2 2 1 2 2 1
E:,_ngzf [ 3X3—7 §fi?)doncE:—f
3737213 3x1°3x7 3 3 3 3
<3 1) 3 (3><3 1><4) 3 (9 4) 37 5 3 5
F=|-—z|X-=|—7F—7— — X —=— X = = X
4 3 2 4%x3 3x4 2 14 12 271272 3x4 2
doncF:§.
8

A=—10+4-1+30—15+20=—6+29 — 15420 = 23 + 5 donc | A = 28|,

> 3
X —.
2




Exercice 4. Effectuer les calculs suivants sans utiliser la calculatrice et vérifier ensuite les
résultats a 'aide de celle-ci.

1 1 1 1 1 4 3 1 1 4 3
D4+ 2)=+4-4+- PN-+"-1 4)-x>- 5H-x--1
)3+6 )3+6+9 >3 4 )3 6 )3
4%x91 91 3 1 1 13 4
6 ~Tx2 M (2-Z)xZ g8 3 14 9
5%z 18 )<4 3) 5 ) 2 )é—i
1 245 941 1.5 541
10) 14— IR 19 h 13) 48 < e
1% 9 3 5 4 2 6
1 1 1x2 1 2 1 3 3x1 1 1 1
S].t. .1* - = - = — —_= —_= d —_ _ = =
olution. 1) 3+ ¢ =30 0+ 5 =676 "6 3x2 31573
2)1+1 1 1><6+1><3+1><2 6+3+2 6+3+2d 1+1+1 11
-+ = = =—+—=—+—=————donc|z-+-+-=—|
36 9 3x6 6x3 9x2 18 18 18 18 376 9 18
3)4+3 . 4><4+3><3 12 16+9 12Cl 4+3 . 13
-+-—1= ————=—=+-—=——=donc| - +—-—1=—|
3 4 3x4  4x3 12 12 12 12 3 4 12
1 1 1x1 1 1 1
4) = x = = d xS =,
) 3% 6= 3x6 375" 1
4 3 4 3 4 3 1
5)-x—-—1l=—-—"donc|-x=-—1=2>|
373 3 3 373 3
4%91 91 2%x2x91 91 2%x1 91 91 4x91 91
6) A PRtk W 220 P qone |22 2 o),
18x2 18 2x9x2 2x9 1 9 9 18Sx2 18
3 1\ 1 3x3 1x4\ 1 9 4N\ 1 5 1 3 1 1 1
Y CE O S LT RS DESE 16 VAT Y
4 3)75 4x3 3x4)75 12 12)°5 1275 4 3)75 12
1 3 1x4 3x3 4 9 1 3
Qi a_ma_ws a0 O i1 2
2 2 2 1272 2 24
4 4 4 4 4 4
2 4 2X2 4 4 4 4 2 4
1 1 1 1
10)1+1Jr T :1+lJr - :1+1+1:1+1 .
=3 T+ H T
=1+ L —1+1 1+4 7+4
- i, 3 7 = - = 5T 5
143 I 777
1 11
dOIlC 1+171:7
_l_@
2%3 5
NSRS - 3 TN £ JU5 SN VIV B VEVE °F DO ER S -
o1 5 _1x3 23 2212 3xT7T 2 S
9 3 9 3x3 9 9 9 9 3
2+1 o4y 241 X o115 2++ 11
12) _gzﬁ_§:$_§:§:—x—don0 —3 =
7 5 1x5 5 5 5 5 5 32 7 5 32




1_5 5,7 Ix2 _ 5x3 5 4 Tx2 2 15 5, 14
13)3 2X6+3_3><2 2><3><6+3><2_6 6><6+6
3 _ 1 1—5 3 _ 1x2 6_5 = 3_2 6 __5
12 6 1 2x2 6 6 11 6 6
-3 13 4 19 6 13x2x2x19
= - X 4 === X=X —X==—
I 5 6 1 6 1 2x3
1_35 547
donc | 3 2x6+3——@
3177 5 3
42 6

203242 et 65311
23535 7432

Exercice 5. Sans utiliser la calculatrice, montrer que les fractions ne sont pas

égales.

Solution. Pour montrer que les fractions ne sont pas égales, il suffit de montrer que les
produits croisés ne sont pas égaux. Or, le chiffre des unités de 203242 x 7432 est 4 alors que
le chiffre des unités de 23535 x 65311 est 5 donc ces produits ne sont pas égaux et ainsi les
fractions ne sont pas égales.

Exercice 6. Sur la droite réelle ci-dessous, on a placé des points A, B, C, D et E. Déterminer,
avec la précision permise par le graphique, les abscisses de ces points.

D B E A C
| .
3

; ; | ; ; ; ;
! —I2 -1 ()Il 2

Solution. Avec la précision permise par le graphique, I’abscisse de A est 3, celle de B est
—2, celle de C est 5,5 et celle de D est —4,3.

Exercice 7. Sur la droite réelle ci-dessous, placer (avec la précision permise par le graphique) le

point A d’abscisse 2, le point B d’abscisse I le point C d’abscisse —m, le point D d’abscisse

9
2 et le point E d’abscisse v/10.

v

Solution. Voir ci-dessus.
Exercice 8. Compléter en utilisant € ou ¢. On ne demande pas de justification.
1 1 10
5¢Z; mweR; geQ; EgzN; —3¢Z; V2¢Q; 075€Q; ?GN.
Solution. Voir-dessus.

Exercice 9. Calculer :

a) (=2)*  b) =2 o)1-4* d)(1-4)>2

Solution a) (—2)* = [(=2)?]* = 42 donc | (—2)* = 16|,
b) —2% = —(2?)? = —42 donc m.
¢)1—42=1—16 donc |1 —42 = —15|

d) (1 -4)2=(-3)*donc|(1 —4)>=9|




Exercice 10. Sans calculatrice, déterminer les nombres égaux dans la liste ci-dessous.

(-2

_ 5100 _ 1002 k4 o4
A=2 B = 120 C =100 D=5 x2
E=(2")° F=200> G=50" H=10000
Solution. D’'une part,
(—2)% 60 460 60 . 560 2120 60  52x20 60-+40 100
B = =20 =(—1x2)" x4 =(-1)" x2" x (29)7 =1x 2" x 2 =2 =2
et
E = (220)5 = 220%5 — 9100
donc[A=B=F|
D’autre part,
C =100% = (10?)* = 10**? = 10*
et
D= (5x2)*=10"
donc[C=D=H|
Exercice 11. Effectuer, sans calculatrice, les opérations suivantes.
1+3°  2x5 (2x5)?*  27'45? 2742774073
Solution. 1 + 32 =1+ 9 donc |1+ 32 = 10|
2 x 5% =(2x5)x52=10 x 25 donc |2 x 5% = 250 |
(2 x 5)3 =10? donc | (2 x 5)% = 1000 |.
1 1 1 1 25 2 27
o-l,p5-2_°, ~ -~ - _ 0, 24 27l 4572 ="|
* 25 2725 50 T )T T 50
1 1 1 4 2 1 7
271422498 =4 4 —=—4+-4-4d 271 427249273 = |
+ + 2+22+23 8+8+8 onc + + 3

Exercice 12. Effectuer les calculs suivants sans calculatrice.

4)

23><52><5_23><5

7

1\? 2\ 6 3\% /4\3
D) 7<) 3 () <)
)(2) )77 ) 3) *3
Solution.
1\° 1° N 1
D (5) =5 done|(5) =5/
. 26_75 26_75><1 26 _276 . ,\6 64
2) 7 X(?) _TX%_ 1 ><75X7—7donc7><(7>_
3) <3>4x<4)3 34X43 33X3><43X1d <3>4X<4>3
— = — — = onc — — =
1 3 A I AV I TRV Bl AV 3
2
4) (%) E_EXL()?’_72><1X(2><5)3_ L
(1)3 %_52 7 52 x1 2x7  52x1
10
2
() 40
=
7
()

7

donc



Exercice 13. Soit a et b deux réels non nuls. Ecrire les nombres suivants sous la forme ab™
avecn € Z et m € Z.

a 1 a~%b 1 a2b \? 13
A:a/2><b3><g B:W C:a_GbS D—axng<a/_163> E:[(abQ) 2:| .

Solution.

A=a?x b xaxb!=a*p*1 donc|A = o]
B = (a*7)"! donc [ B =a'b"7]

C =a2%bx a3 = a 2513 donc .

D = ab™3 x ﬂ = ab 3a?*?b? x I a1 31202p76 = @®2p~ 176 donc
- (aflb3)2 - a—1x2p3x2 - -

D=a"b7"|

E = (ah?) >3 = (ab?)~® = a~b* % done | £ = a"?]

Exercice 14. Calculer les nombres suivants sans calculatrice.
A=vV4A B=\(-62 Cc=viI° D=+
E = /81 x 49 F =416 x 121 G =169 x 64

Solution. [A=2| |B=v36=6| [C=11] D = ,/(5%)? = 5% donc [D=25] F =
VBIVA9 = 9 x 7 donc [ E = 63, F = V16121 = 4 x 11 [F = 44] et G = v/169/64 = 13 x 8
|G =104]

Exercice 15. Calculer les nombres suivants sans calculatrice.

/81 [25 x 81 [16
V25/81

V81 9 5x9 45 V16
Solution.A:—SdonC A=-| B= _2x donc|B=—|etC=7TXx— =
V16 4 V64 8 8 V25
4 28
7X5d0nc CZE

Exercice 16. Ecrire chacun des nombres suivants sous la forme av/b ol a et b sont deux entiers

naturels.
A=+v50 B=+v200 C=+147 D=+/54
E=vV8+V18 F=V75+V48+V12 G =V27—vV12+300

Solution.

A =+/25 X2 =+/25v2 donc | A = 5/2|.
B:\/W:\/m\/@donc B =10v2|.
C = /49 x 3 = v/49v/3 donc |C' = 7T/3|.
D =9 x6=+9v6 donc |D = 36|
E=VAx2+VI%x2=V4/2+ V92 =2V2+3v2 donc | E = 52|
F =125 %3+ 16 x 34+ /4 x 3 =+25V3+ V163 + V43 = 5v/3 4+ 4v/3 + 2v/2 donc
F=11V3|
G =9 %x3—4x34+/100 x 3 = V93 — V43 + /100v3 = 3v/3 — 2v/3 + 10v/3 donc
G =11V3|




Exercice 17. Développer, réduire et ordonner selon les puissances décroissantes les expressions
suivantes.

A(z) = 4(3 — 5z) Bly) =1-2(y+2)+3(3 - 2y)

C(a) = (1 —42)(5+2) D) =3 (30— 3) (20+3)

B(a) = (a-+ (3~ )2+ 1) @)= (3o-2) (-3 +30)
Solution.

A(x) =12 — 20x |.
B(z)=1—-2y—4+9— 6y donc |B(z) = -8y +6|
C(x) =5+ 2 — 20x — 42? donc |C(x) = —42® — 192 + 5.

3 1 1 1
D(z) = <9x — 2) <2x + 3> = 182% + 3z — 3z — 3 donc | D(z) = 182 — 1
E(x)=(99—3¢+3—q)(2¢+1) = (=3¢*+8¢+3)(2¢+1) = —6¢> — 3¢*> + 16¢> + 8¢+ 6¢ + 3
donc | E(z) = —6¢> + 13¢*> + 14q + 3 |.
1 6 1 1 19

F = — —_ 2 _ — = = — 2 _— —_

@)= " T3 5T R w0t g
Exercice 18. Développer, réduire et éventuellement ordonner selon les puissances décroissantes

les expressions suivantes.

fl@) = (z+2)? g(n) = (2 —"Tn)*

h(z) = (7 — 42)(7 + 4z) i(z) = (5 — 22)? — (1 + 3z)?

j(u) = 2u + 4u® — (2u + 1)° E(a,b) = (a+b)* — (a —b)?
Solution.

f(z) =2 + 40 + 4|
g(n) =4 —28n+ (7n)* donc | g(n) = 49n® — 28n + 4 |.
h(z) = 7% — (4x)? donc | h(z) = —162% + 49 |.
i(r) = (25 — 20x + 42°%) — (1 + 6z + 92%) = 25 — 20z + 42? — 1 — 62 — 92* donc

i(z) = —5x? — 261 + 24|,
J(u) = 2u + 4u* — (4u? + 2u + 1) = 2u + 4u?® — 4u* — 4u — 1 donc | j(u) = —2u — 1.

E(a,b) = (a®+2ab+b*) — (a® — 2ab+b*) = a*+ 2ab+b* — a® + 2ab — b* donc | E(a,b) = 4ab|.

Exercice 19. Développer, réduire et ordonner selon les puissances décroissantes les expressions
suivantes.

Alz) = (1+2*)*+32-32) B@)=1-2)1+z+2°+2% C(a) = (a+1)(3—2a)2— 5a)
Solution.
Alr) =1+ 22 + 2+ 6 — 92 donc | A(x) = ot + 222 — 92 + 7|,
B(x)=1+x+a2>+2°* -z —2?—2° —2' donc | B(z) = -2t + 1|

C(a) = (3a—2a*+3—2a)(2—5a) = (—2a* +a+3)(2—5a) = —4a® +10a>®+2a —5a* +6 — 15a
donc |C(a) = 10a®* — 9a* — 13a + 6 |




Exercice 20. Calculer sans calculatrice 9992 et 10012,

Solution.
9992 = (1000 — 1)2 = 1000% — 2 x 1000 + 1 = 1000000 — 2000 + 1 donc ’9992 = 998001 ‘

10012 = (1000 + 1)? = 1000 + 2 x 100 + 1 = 1000000 + 2000 + 1 donc ’ 10012 = 1002001 ‘

Exercice 21.
1. Soit x un réel. Développer et réduire (x 4+ 1)(z — 1) — (x + 2)(x — 2)

2. Utiliser le résultat précédent pour trouver rapidement sans utiliser la calculatrice :

297 x 295 — 298 x 294.

Solution.

1. Pour tout réel x,

(z4+D(z—1)—(2+2)(x—2)=a2* 1" - (2 =2") =2 —1—(2* —4) =2 -1 —2° +4

donc|(z+1)(z—1) = (x +2)(x — 2) = 3|

2. En utilisant le résultat précédent avec x = 296, il vient

297 x 205 — 298 x 294 = (286 + 1)(296 — 1) — (296 + 2)(296 — 2) = 3.

Exercice 22. Ecrire plus simplement les nombres suivants.

a) (1+v2)(1-+v2) b) (V2+V3)?2-(V2-v3)? o N

Sl

Solution.

a) (1+v2)(1-v2) =122 =1—-2donc | (1 ++2)(1 - v2) = 1|
b) (V2+V3)* + (vV2— V32 = vZ +2v2V3+ V3 + (V2 —2V2VB+V3) =2+ 26+
3+2—2v6+43donc|(vV2+V3)2+ (V2 —-+3)2=10|

2 —2\/5—2—\/5 onci—
C)ﬁ_\/ﬁz_ 5 d \/5—\/5
o8 8(2v/3 +4) _8(2v3+4)  8(2v3+4)  8(2v3+4)
)2\/3—4_(2\/3—4)(2\/§+4)_(2\/§)2—42_4><3—16_ —4
8
:—2(2\/§+4)d0n02\/§_4:—4\/§—8.
VT 7T VT VTXVT VT TWT VT 7\/7_\/7—7\ﬁd VT 6T
v A ey A v T

Exercice 23. On pose a = /7 + 43 et b=1/7—4V/3.

1. Calculer ab et en déduire la valeur de (a + b)2.

2. En déduire une expression simplifiée de a + b.

Solution.
1. ab= T+ 4V3\7 - 4/3 = \/(T+ 4V3)(T— 4v/3) = /72 — (4v/3)? = VAT — 16 x 3
— /49 — 48 = /1 donc [ab = 1].
Dés lors, (a+0)2 = a®+2ab+ b2 = a>+2x 1 +b? = T+4y/3+2+7—4/3 donc |ab = 16].




2. Comme a et b sont positifs, a + b aussi donc a + b = /16 donc .

Exercice 24. Factoriser les expressions suivantes en remarquant un facteur commun.
Alx,y) =3x+3y  B(q) = —6(1+2q9) +6(¢+3) Cx) =2+ 22+ 52)
D(z) = (4z — 3)(x + 1) + z(4z — 3) E(z) = (2 —5)* = 3(1 — 2)(2z — 5)

Solution.

Alz,y) =3 +y)|

B(q) =6[—(1+2q)+ (¢ +3)] =6(—1—2¢+q+3) donc | B(q) = 6(—q+2) |.

Cz) =z x1+2(2+5zx) =x[1 +(2+ 5z)| donc |C(z) = z(5z + 3)|.

D(z) = (4 — 3)[(z + 1) + z] donc | D(z) = (4 — 3)(2x + 1) |

E(z) =2z —5)(2x —5) — 3(1 — z)(2x — 5) = (2 — 5)[(2z — 5) — 3(1 — x)]

= (22 —5)(2e — 5 — 3+ 3x)
donc | E(x) = (2z — 5)(bz — 8) |.

Exercice 25. Factoriser les expressions suivantes en utilisant les identités remarquables.
A(r) = 2%+ 61 +9 B(y) =y* — 49 C(z) =362* — 4
1
D(n)=4(5n+3)>-9(n—1)*> E(u) :Zuz +u+1l  Fr)=(x+4)?*-2x+4)+1
Solution.
A(z) =22+ 2 x o x 3+ 3% donc | A(x) = (x + 3)?|.
B(y) =y* — 7% donc | B(y) = (y — N)(y + 7) |
C(x) = (62)* — 22 donc | C(z) = (6x — 2)(6z +2) |.
D(

n)

2(5n + 3)]* — [3(n — 1)]* = [2(5n + 3) — 3(n — 1)][2(5n + 3) + 3(n — 1)]
(10n + 6 — 3n + 3)(10n + 6 + 3n — 3)
donc D(a:) (Tn+9)(13n + 3) |

1 2
) +2 X u><1+12donc E(u):(2u+1> :

F(z) = (v +4)? —2><(x+4)><1+12 (x+4 —1)% donc | F(x) = (z + 3)%|.

Exercice 26. Factoriser les expressions.

Alr) =3(x —4)* + (4 — 2)(z + 2) B(x) = (3z — 2)* + (2z + 9)(4 — 62)
Cly)=y*—4dy+4+3(y—2)? D(n) =25n* — 4+ (5n +2)(4n — 7)
Solution.
Al) =3 —4)(x —4) = (r —4)(z +2) = (z = 4)[3(x — 4) — (z +2)]
= (z—4)(3x — 12 — 2 — 2) = (z — 4)(2z — 14)
donc |A(z) =2(x —4)(x —T7) |
B(z)=0Bx—2)3z—2)+ 22+ 9)(—2)(3z — 2) = 3z — 2)[(3x — 2) + (—2)(22 + 9)]
= 3z —2)(3z — 2 — 4z — 18)
donc | B(z) = (3z — 2)(—z — 20) |.

—2x2xy+42+3(y—2)*=(y—2)*+ 3(y — 2)* donc‘C(y):4(y—2)2‘.

Cly) =y

D(n) = (5n)* =22+ (5bn+2)(4n —7) = (5n — 2)(5n +2) + (5bn + 2)(4n — 7)
= bBn+2)[(5bn—2)+ (4n —7)] = (5n + 2)(In — 9)

donc | D(n) =9(bn +2)(n —1)|.




Exercice 27. Factoriser les expressions suivantes.

Alz) =22+ 1+ (2 + 1)(xz + 3) B(z) = 2° + 4x

C(z) =2°+6x+9+ (2 —5z)(x +3) D(x) =2z +1)(Tx —1)—1 -2z

E(z) = 3z +6)(1 — 42) + (v + 2)* F(z,y) =2 +2r —y* +4y — 3
Solution.

Al)=Q2r+1) x 14+ 2z +1)(z+3) = 2z +1)[1+ (z +3)] donc |A(z) = 2z + 1)(z +4) |
B(z) =z x x4+ 4 x z donc | B(x) = z(x + 4)
C(r) = 2*+2xwx3+3+(2—5z)(z+3) = (z+3)*+(2—5x)(2+3) = (z+3)[(z+3)+(2—5x)]
donc |C(z) = (z + 3)(—4x + 5) |
D(z) = 2z+1)(Tx—1)—(2z+1)x1 = (22+1)[(Tz—1)—1] donc | D(x) = (22 + 1)(Tz — 2) |
E(x) =3(x4+2)(1—4z)+(x+2)(x+2) = (r+2)[3(1 —4z) + (+2)] = (z+2)(3 - 122+ 2 +2)
donc | E(x) = (x +2)(—11lx +5) |
Flz)=2*+2r+1-1—¢*+4y—3=(2+ 12— (y* —dy+4) = (z+1)* — (y — 2)
=[@+1) - =2z +1)+(y—2)
donc |F(z)=(x—y+3)(z+y—1)|

Exercice 28. Soit z un réel différent de 1 et 2. Simplifier A(z) = -2 — ££

l\')‘»—l

z—1
Solution.
Al) = r(r —2) (x4+1)(x—-1) 2*—220—(@*+-1) 2°—2z0—2>+1
aj_(x—l)(x—Q) (xr—2)(x—1)  22—2—22+1 22-3z+1
—2r+1
donc A(l’) = m .
Exercice 29. Soit x un réel différent de 3 et —3. Simplifier B(z) = £=2 + i—ig
Solution.
B(z) (x —2)(x +3) N (x+2)(x—3) 2*°+3x—20—6+2"—3c+22—06
xTr) =
(x=3)(z+3) (z+3)(x—3) z2 -9
222 — 12
d B(z) =
onc | B(x) PO
Exercice 30. Soit n un entier naturel non nul. Simplifier C'(n) = n%q -1
Solution.
n n+1 n—(n+1) —1
C(n) = - = d Cn)=——
(n) (n+1)n  nn+1) n(n+1) onc | C(n) (n+1)




Exercice 31. Soit n un entier naturel non nul. Simplifier D(n) = n%rl + ﬁ -1
Solution.
n+1 1 1 n—+ 2 1
D = - = - _ =
) = T n T mriE n
nn+2)—(n+1)2 n’+2n—(n*+2n+1)
B n(n+ 1) B n(n+ 1)
o nP42n—n®—2n—1
B n(n+ 1)2
done | D(n) = ——
onc|D(n) = ——
n(n+1)2
Exercice 32. Soit ¢t un réel différent de 0 et —1. Simplifier F(t) = 1 — W - m
Solution.
(t+1)? t 1 24+2t+1—1 t+1
E(t) = — - = —
tt+1)2 tt+1)2 tt+1) t(t+1)2 t(t+1)?
P+ 1—(t+1)
B t(t+1)? Ottt 1)2
done | E(t) = —"
onc =
(t+1)2

Exercice 33. Soit t € R. Simplifier (\/t2 +1- 1) (\/t2 +1+ 1).

Solution. En reconnaissant une identité remarquable,

(VETT-1) (VETT+1) =VEE+ 1"—=12 = £241-1 donc (VET1-1) (VEF1+1)=

Exercice 34. Soit € R. Simplifier \/(x2 — 1) + 422

Solution. Etant donné que (22 — 1)? = (22)? — 222 4 12 = 2* — 222 + 1,

\/(x2 )2 +402 = Vot — 222+ 14+ 422 = Vat + 2202 + 1 = /(22 + 1)2

et donc, comme 2% + 1 > 0, \/(1’2 —1)2+4a2 =22+ 1|

Exercice 35. Soit a et b deux réels tels que a > b > 0. Simplifier au maximum

o

_a _v
a+ <+'a b
a —_—

b
a_ b
a—b a+b



Solution.

et donc, finalement,

a(a—b) b(a+b)

a(a—b)+b(a+Dd)

e S S e ' ey Bl 1 e B e ety
_a__ b 7 alat+b)  bla=b) T a(a+b)—bla—b)
a=b  a+b (a—b)(a+b)  (atb)(a—b) (a—b)(a+b)
_afa—>b) +b(a+0) (a —b)(a+Db)
~ (a+b)(a—Db) a(a+0b) —bla —b)
~ala—0b) +b(a+D)
~ala+0b) —bla—b)
B a® — ab + ba + v?
a2 4ab—ab+ 12
B a’ 4+ b?
pbEEE
_a + b




