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Devoir à la maison n°7
À rendre le mercredi 26 février 2025

Exercice 1. On considère la fonction f définie sur R par :

f(x) = (2x+ 1)e−2x

et on note C sa courbe représentative dans un repère orthonormal
(
O ; i⃗ , j⃗

)
.

1. Justifier que f est dérivable sur R et calculer, pour tout réel x, f ′(x).
2. Déterminer les variations de f sur R.

3. Soit B le point d’abscisse
1

2
de la courbe C . Déterminer une équation de la tangente T à

C en B.
4. On veut étudier la position relative de C et T. Pour cela, on considère la fonction g

définie sur R par :

g(x) = f(x)−
(
−2

e
x+

3

e

)
.

a. Démontrer que, pour tout réel x, g′′(x) = 4(2x− 1)e−2x.
b. Étudier, pour tout réel x, le signe de g′′(x) en fonction de x.

En déduire le sens de variation de g′ sur R.
c. En déduire, pour tout réel x, le signe de g′(x) puis le sens de variation de g sur R.
d. Déterminer alors, pour tout réel x, le signe de g(x) suivant les valeurs de x. Que

peut-on en conclure sur la position relative de C et T ?

Exercice 2. On considère la fonction f : x 7−→ 2x+ ln (1− x) définie sur
[
0 ; 1

2

]
.

1. Justifier que f est dérivable sur
[
0 ; 1

2

]
et calculer, pour tout x ∈

[
0 ; 1

2

]
, f ′(x).

2. Déterminer le sens de variation de f sur
[
0 ; 1

2

]
.

3. Déduire de la question précédente que, pour tout réel x ∈
[
0 ; 1

2

]
, ln

(
1

1−x

)
⩽ 2x.


