
TB1 jeudi 22 mai 2025

Interrogation écrite n°6 – Sujet A
L’utilisation d’une calculatrice n’est pas autorisée.

Exercice 1. Déterminer les limites, en détaillant, les limites suivantes :

a) lim
x→+∞

x2 + 3x+ 1

2x2 − 5x+ 4
b) lim

x→+∞

ln(x)√
x

c) lim
x→0

x2 sin

Å
1

x

ã
b) lim

x→+∞

x3

ex

Solution.

a) Par propriété, lim
x→+∞

x2 + 3x+ 1

2x2 − 5x+ 4
= lim

x→+∞

x2

2x2
= lim

x→+∞

1

2
donc lim

x→+∞

x2 + 3x+ 1

2x2 − 5x+ 4
=

1

2
.

b) Pour tout x > 0,
ln(x)√

x
=

ln(x)

x
1
2

donc, comme 1
2
> 0, par croissances comparées,

lim
x→+∞

ln(x)√
x

= 0 .

c) Pour tout réel x, −1 ⩽ sin( 1
x
) ⩽ 1 et x2 ⩾ 0 donc −x2 ⩽ x2 sin( 1

x
) ⩽ x2. Or, lim

x→+∞
−x2 =

lim
x→0

x2 = 0 donc, par le théorème d’encadrement, lim
x→0

x2 sin( 1
x
) = 0 .

d) Par croissances comparées, lim
x→+∞

ex

x3
= +∞ donc, par inverse, lim

x→+∞

x3

ex
= 0 .

Exercice 2. Dans chacun des cas suivants, déterminer une primitive F sur f sur I.

a) f : x 7−→ 5x2 + x− 3

2
, I = R b) f : x 7−→ 2

x
− 7, I = R∗

+

c) f : x 7−→ 1

(x− 3)2
, I = ]3 ;+∞[ d) f : x 7−→ e

√
x

√
x
, I = R∗

+

Solution.
a) Pour tout réel x, f(x) =

1

2
(5x2 + x− 3) donc une primitive de f sur R est la fonction

F : x 7−→ 1

2

Å
5x3

3
+

x2

2
− 3x

ã
.

b) Pour tout réel x > 0, f(x) = 2× 1

x
− 7 donc une primitive de f sur R∗

+ est la fonction

Fx 7−→ 2 ln(x)− 7x .

c) Une primitive de f sur I est F : x 7−→ − 1

x− 3
.

d) Pour tout réel x > 0, f(x) = 2 × 1

2
√
x
× e

√
x donc une primitive de f sur I est

F : x 7−→ 2e
√
x .



TB1 jeudi 22 mai 2025

Interrogation écrite n°6 – Sujet B
L’utilisation d’une calculatrice n’est pas autorisée.

Exercice 1. Déterminer les limites, en détaillant, les limites suivantes :

a) lim
x→+∞

x2 + 2x+ 1

3x2 − 5x+ 4
b) lim

x→+∞

√
x ln(x) c) lim

x→0
x2 cos(x) b) lim

x→+∞

x2

ex

Solution.

a) Par propriété, lim
x→+∞

x2 + 2x+ 1

3x2 − 5x+ 4
= lim

x→+∞

x2

3x2
= lim

x→+∞

1

3
donc lim

x→+∞

x2 + 2x+ 1

3x2 − 5x+ 4
=

1

3
.

b) Comme lim
x→+∞

√
x = +∞ et lim

x→+∞
ln(x) = +∞, par produit, lim

x→+∞

√
x ln(x) = +∞ .

c) Pour tout réel x, −1 ⩽ cos( 1
x
) ⩽ 1 et x2 ⩾ 0 donc −x2 ⩽ x2 cos( 1

x
) ⩽ x2. Or, lim

x→+∞
−x2 =

lim
x→0

x2 = 0 donc, par le théorème d’encadrement, lim
x→0

x2 cos( 1
x
) = 0 .

d) Par croissances comparées, lim
x→+∞

ex

x2
= +∞ donc, par inverse, lim

x→+∞

x2

ex
= 0 .

Exercice 2. Dans chacun des cas suivants, déterminer une primitive F sur f sur I.

a) f : x 7−→ 2x2 + x− 5

3
, I = R b) f : x 7−→ 7

x
− 2, I = R∗

+

c) f : x 7−→ 1

(x− 2)2
, I = ]2 ;+∞[ d) f : x 7−→ e

√
x

√
x
, I = R∗

+

Solution.
a) Pour tout réel x, f(x) =

1

3
(2x2 + x− 5) donc une primitive de f sur R est la fonction

F : x 7−→ 1

3

Å
2x3

3
+

x2

2
− 5x

ã
.

b) Pour tout réel x > 0, f(x) = 7× 1

x
− 2 donc une primitive de f sur R∗

+ est la fonction

Fx 7−→ 7 ln(x)− 2x .

c) Une primitive de f sur I est F : x 7−→ − 1

x− 2
.

d) Pour tout réel x > 0, f(x) = 2 × 1

2
√
x
× e

√
x donc une primitive de f sur I est

F : x 7−→ 2e
√
x .


