TB1 jeudi 22 mai 2025

Interrogation écrite n°6 — Sujet A
L’utilisation d’une calculatrice n’est pas autorisée.

Exercice 1. Déterminer les limites, en détaillant, les limites suivantes :

243 1 1 1 3
a) lim T Ahort b) lim n(x) c) lim 2?sin (—) b) lim T
T—+00 2372 — bhx + 4 T—+00 \/E z—0 €T T—+oo T
Solution.
L 224341 o a? o1 o 22 +3r+1 1
a) Par propriété, lim ————— = lim — = lim — donc| lim ——— = — |
z—+oo 202 — bx +4  z—+o0 222 z—o+oo 2 z—+oo 202 — b +4 2
1 1
b) Pour tout =z > 0, n(z) = n(lx) donc, comme % > (, par croissances comparées,

\/5 T2

. In(x)
A T

c) Pour tout réel z, —1 < sin(%) <let2? >0 donc —z2 < 22 sin(%) <22 Or, lim —2?=
T——+00

0}

lim 22 = 0 donc, par le théoréme d’encadrement, |lim 22 sin(2) =0 |
z—0 x—0 x

: ) e : .
d) Par croissances comparées, lim — = +oo donc, par inverse, | lim — =0|.
z—+o0 I3 z—+o0 ¥

Exercice 2. Dans chacun des cas suivants, déterminer une primitive F' sur f sur [.

5a2 -3 2
a) f:oxr— x+2$ , I=R b) fizr— =—7, =R}
Xz
) Fias T —3:400] d) f Y IR
C ‘T =13;+00 i x =
(z — 3)2’ ’ VT *
Solution.

1
a) Pour tout réel z, f(x) = 5(51‘2 + 2 — 3) donc une primitive de f sur R est la fonction

1 /523 a2
F l—>—<— T )
T 5 3 +2 3z

1
b) Pour tout réel x > 0, f(z) =2 x — — 7 donc une primitive de f sur R* est la fonction
x

Fr— 2In(z) — Tz |.

1
xr—3/

c¢) Une primitive de f sur [ est | F : 2 — —

1
d) Pour tout réel z > 0, f(z) = 2 x NG x eV® donc une primitive de f sur I est
T

’F:ajr—>2e\/§‘.




TB1 jeudi 22 mai 2025

Interrogation écrite n°6 — Sujet B
L’utilisation d’une calculatrice n’est pas autorisée.

Exercice 1. Déterminer les limites, en détaillant, les limites suivantes :

2 2
a) o et d b) lim vz ln(z) ¢) lim z* cos(z) b) [tim =
Solution.
L 224241 o a? o1 o 242z +1 1
a) Par propriété, lim ——— = lim — = lim - donc| lim ———— = — |
e+ 312 — b +4  z—+o00 322 zo+o0 3 a—too 312 —br+4 3
b) Comme lim /z = +ooet lim In(x) = 400, par produit, | lim +/zIn(z) = +oo|.
T—+00 T—~400 T——+00
c) Pour tout réel z, —1 < cos() < 1et 2? > 0 donc —z? < 22 cos(L) < z2. Or, hrf —r? =
T—r+00
lin(l) 22 = 0 donc, par le théoréme d’encadrement, lin%) z?cos(L) =0}
T T—
e” x?
d) Par croissances comparées, lim — = +o0o dong, par inverse, | lim — =0
T—+00 I r—+o0o e

Exercice 2. Dans chacun des cas suivants, déterminer une primitive F' sur f sur I.

212 —
a) f:a—s x+3x > =R b)f:a:»—>£—2,[:]R*+
. 1 . . e‘\/i *
C)fxlﬁm,_[:]2,+00[ d)foﬁ,I:R_i_
Solution.

1
a) Pour tout réel z, f(x) = §(2x2 + 2 — 5) donc une primitive de f sur R est la fonction

1 23 2
F:mr—>—<i+x——5x).

3\ 3 2

1
b) Pour tout réel x > 0, f(z) =7 x — — 2 donc une primitive de f sur R* est la fonction
x

Fr— Tln(z) — 2z |.

1
x—2

c¢) Une primitive de f sur [ est | F : 2 — —

1
d) Pour tout réel z > 0, f(z) = 2 x NG x eV® donc une primitive de f sur I est
T

’F:ajr—>2eﬁ‘.




