TB1 jeudi 27 mars 2025

Interrogation écrite n°2 - Sujet A
L’utilisation d'une calculatrice n’est pas autorisée.

Déterminer, en justifiant, les limites suivantes.

1 1 x
1. lim x4+ — 2. limx+ — 3. lim — 4. lim +/zIn(z)
T—+00 €T 228 €T T——00 7T T—+400
1 1 202 + 1
5. lim ———= 6. lim 7. lim 2> +z 8. lim
r—1 (.I' - 1)2 xx;>22 2 — €T Tr——00 z——400 :L-Z + 4
Solution.
1
1. lim z=+4oc0et lim — =0 donc, par somme, lim z+4 — = +o0.
T—+00 r—+o00 z—+00 T
1
2. lim lim x = 0 et lim — = —oo donc, par somme, lim x + — = —oc.
z—0 z—0 z—0 X
<0 <0 <0
x
3. lim #z=—-occet lim e®= 0" donc, par quotient, lim — = —oo.
T——00 T——00 rz——oc0 ¥
4. 1_1)111 VI =400 et hm In(z) = 400 done, par produit, 1_131 Valn(z) =
5. lim(x — 1) = 0" donc, par quotient, hm — = 400.
z—1 (x — 1)
6. lim 2 — x = 0~ donc, par quotient, hm = —00.
T—2 =22 —x
z>2 z>2

1
7. Pour tout réel x < 0, x2+x:x2(1+i).0r, lim 2?2 =4o0oet lim 1+ — =1 don,

T——00 T——00 T
par produit, lim 2+ z = +o0.
T—r—00

202 + 1 x2(2+xi2) 2+ .
$2+4:x2(1—|—§2) 1+ . Or, d’une part, hm 2+ﬁ:2

’ ' ) 272 + I
et, d’autre part, lim 1+ ol 1 donc, par quotient, hIJPOO 2+4

8. Pour tout réel z > 0,
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Interrogation écrite n°2 - Sujet B
L’utilisation d'une calculatrice n’est pas autorisée.

Déterminer, en justifiant, les limites suivantes.

1 1 v
1. lim xz+— 2. limx 4+ — 3. lim — 4. lim +/zIn(z)
T——00 x zrg(()) x T——00 1 T—+00
1 1 222 4 1
5. lim ——— 6. lim 7. lim 22—z 8. lim T
=2 (x — 2)? 52211 1—=x T—+00 t5—c0 g2 44
Solution.
1
1. lim lim z = —-ocoet lim — =0 donc, par somme, lim x4+ — = —o0.
T——00 T——00 T——00 €T
1
2. limlim x = 0 et lim — = 400 donc, par somme, hm x4+ — = +o0.
x—0 z—0 —0 xr
>0 >0 x>0
3. lim = —o0et lim e®= 0 donc, par quotient, lim )
T——00 T——00 rz——oc0 g7
4. 11111 VI =400 et hm In(z) = +oo donc, par produit, 1_1)51:1 Valn(z) =
T—r+00 x o0
1
5. li —2)2=0"d tient, l — :
xl_)I%(:L‘ )2 onc, par quotient, lim O P = 400
6. lim 1 —x = 0" donc, par quotient, lim = +00.
2211 :z:<11 -z
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7. Pour tout réel x < 0, 22 — x = 22 (1 - %) Or, lim 2? = +ooet lim 1— 1_ 1 donc,

T—r+00 T—r+00 x

. . 2 . _
par produit, wginoox T = +00.

202 +1 22+ %) 2+ %
2+ 4 —xQ(l—i—;%) 1+ T—r—00 x?

’ . 4 . 222 + L
et, d’autre part, mgr_noo 1+ ol 1 donc, par quotient, Emoo oo

8. Pour tout réel z < 0,

1
. Or, d'une part, lim 24 — =2



