Correction de l’interrogation écrite n°5 — Sujet A

a) lim n? =+ooet lim /n = +oco donc, par somme, | lim wu, = +o00]|.
n—-+o00 n—-+o0o n—-+00
b) lim u, = lim (—n?) donc| lim wu, = —o0]|.
n—-+o0o n—-+o0o n—-+o0o
. 2 .
¢) lim w,= lim 53 = lim 2— donc| lim wu, = 0]
n—+00 n—-+oo <M n——+oo <M n——+o00

d) Pour tout n € N,

Va3 —yn) (Vat3+vn)  (n43)—n 3

s
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Or, 1_131 vn+ 3+ y/n = +oo donc, par quotient, | lim wu, = 0|

n—-+o00

e) Comme 2 > 1,| lim u, =40c0|.
n—-+00

f) PourtoutnEN,unzg—:+§—::(%)n—k(%)n. Comme —1 < 2 <let -1 <2 <1,

lim (§)n =0et lim (§)n = (. Par somme, on en déduit que| lim wu, = 0],

n——+oo \9 n—+oo \5 n—r—+oo

g) Pour tout n € N, sinn > —1 donc u,, > 2n — 1. Or, lilJTrl 2n — 1 = 400 donc, par le

n—-+00
théoreme de comparaison, | lim w, = +oo|.
n—+o0o
h) Pour tout n € N —1 < cos(n?) < 1 donc, comme n+1 > 0, —— < u, < . Or,
lim ——— = lim —— = 0 dongc, par le théoréme d’encadrement, hm Uy, =01

n——+o0 n+1 n—+o0 ”+1 n——+oo

Correction de l’interrogation écrite n°5 — Sujet B

a) lim n?=+occet lim =0 donc, par somme, | lim wu, = +oo|.
n—-—+o00 n—-+oo ™ n—-+oo

b) lim u, = lim (—n?) donc| lim wu, = —o0]|.
n—-+o0o n—-+o00 n—-+o0o

¢) lim w,= lim 2"3 = lim 2 donc| lim w, =0/
n—+4o00 n—+oo ™ n—+oo 1 n—+00

d) Pour tout n € N,

- (VaF2-va) (VaF2+vR)  m+2)-n 2
tn = Vn+2-vn= N Ea BV Y A

Or, 1_131 Vn + 2+ y/n = +oo donc, par quotient, | lim wu, = 0]|.

n—-+o00

2
e)Comme—1<g<1, lim w, =0|

n—-+0o0o

f) Pour tout n € N, u,, = 22 + - = (%)n + (%)n Comme 2 > 1et 5> 1, nlim (g)n = +00

et lim (%)n = +4o00. Par somme, on en déduit que | lim wu, = 4o00|
n—s-+o00 n—+00

g) Pour tout n € N, cosn > —1 donc u,, = 2n — 1. Or, lim 2n — 1 = +o0 donc, par le

n—-+o00

théoreme de comparaison, | lim w, = 4o00]|.
n——+0o0

h) Pour tout n € N, —1 < sin(n?) < 1 donc, comme n + 1 > 0, n+1 <

Up,
lim ——1 = lim % = 0 donc, par le théoreme d’encadrement, | lim wu, = 0]
n—o+oo Nt n——+oo "t n—-+oo




