Correction de l’interrogation écrite n°4 — Sujet A

Exercice 1
1. Pour tout z € C,

(El) ©iz—1=00uz+1-3i=0
1
Sz=—-ouz=-1+3i
i

S z=—1louz=-1-3i

I'ensemble des solutions de (E;) est {—i; —1 — 3i}|.

2. L’équation (Ej) est équivalente & 22 — z + 1 = 0. Le discriminant de z? — z + 1 est

A=(-1)2—-4x1x1= -3 <0 donc I'équation 2% — z + 1 = 0 admet deux solutions
| L, —(-1)-iv2 1-iv3 1 V3 . _ 1+,\/§

complexes conjuguées z; = = =——i—etzm=71=-+i—.
P justiees = 2 x 1 2 2 T ERTATT

1 3
Ainsi, |'ensemble des solutions de (Ej) est {2 - i\g_ ;

2
1
2

2

. , ZA + 2R 1+i4+74+31 . -
Exercice 2. —_L_a)fﬁxe de D est zp = 5 = 5 soit . .
L’affixe de AB est 2. = 2z — 24 = 3 — 21 — (1 +1i) = 2 — 3i et l'affixe de DC est
e
Z5g =Zc—Zp =0—1— (4 + 2i) = 2 — 3i. Ainsi, i = “pg donc AB = DC ce qui permet
d’affirmer que ABCD est un parallélogramme.

Exercice 3
1. Z=x+iy—2@+iy)+i=o+iy —2(xr —iy) +isoit | Z = —x + 3y + 1)i|

2. Z est imaginaire pur si et seulement si Re(Z) = 0 donc si et seulement si z = 0. Or,
xr = Re(z) donc x = 0 si et seulement si z imaginaire pur. On a donc montré que Z est
imaginaire pur si et seulement si z est imaginaire pur.




Correction de l’interrogation écrite n°4 — Sujet B

Exercice 1
1. Pour tout z € C,

(El) ©iz+1=00uz—-1+3i=0
1
Sz=——ouz=1-3i
i

S z=iouz=1+3i

I'ensemble des solutions de (E;) est {i; 1+ 3i} |

2. L’équation (Ej) est équivalente & 22 — z + 1 = 0. Le discriminant de z? — z + 1 est

A=(-1)2—-4x1x1= -3 <0 donc I'équation 2% — z + 1 = 0 admet deux solutions
| L, —(-1)-iv2 1-iv3 1 V3 . _ 1+,\/§

complexes conjuguées z; = = =——i—etzm=71=-+i—.
P justiees = 2 x 1 2 2 T ERTATT

1 3
Ainsi, |'ensemble des solutions de (Ej) est {2 - i\g_ ;

2
1
2

&

Exercice 2. ——L’jfﬁxe de D est zp = A —5 B —LT 1;_ 5+ 31 soit . R

L’affixe de AB est 22 = 2z —2a = 1 — 2i — (=14 1i) = 2 — 3i et 'affixe de DC est
255 = Zc — ZD =4—1i—(2+42i) =2 — 3i. Ainsi, 255 = %po doncﬁzﬁ ce qui permet
d’affirmer que ABCD est un parallélogramme.

Exercice 3
1. Z=x+iy—2@+iy)+i=o+iy —2(xr —iy) +isoit | Z = —x + 3y + 1)i|

2. Z est imaginaire pur si et seulement si Re(Z) = 0 donc si et seulement si z = 0. Or,
xr = Re(z) donc x = 0 si et seulement si z imaginaire pur. On a donc montré que Z est
imaginaire pur si et seulement si z est imaginaire pur.




