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Exercice 1

1. On considère l'équation

(E) : z3 − 3(
√
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√
3)z − 27i = 0

a. Démontrer que (E) admet une unique solution imaginaire pure z0 que l'on détermi-
nera.

b. Montrer que, pour tout z ∈ C,
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c. Résoudre l'équation (E) dans C.
2. Dans toute la suite de l'exercice, le plan est muni d'un repère orthonormé direct (O ; ~u ,~v).

On considère les points A, B et C d'a�xes respectives :
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a. Faire une �gure que l'on complétera au fur et à mesure de l'exercice.

b. Montrer que OABC est un parallèlogramme.

c. On note D le milieu de [AB]. Déterminer l'a�xe du point D.

d. Déterminer l'a�xe du point E tel que ODEC soit un parallélogramme.
3. On rappelle que si ~w et ~w′ sont deux vecteurs du plan de coordonnées respectives (x, y)

et (x′, y′) alors ~w et ~w′ sont orthogonaux si et seulement si xx′ + yy′ = 0.
a. Montrer que deux vecteurs ~w et ~w′ d'a�xes respectives z et z′ sont orthogonaux si

et seulement si zz′ est imaginaire pur.

b. En déduire, d'une part, que ODEC est un rectangle et, d'autre part, que OABC est
un losange.

c. Sans calculer de longueurs, dire si le rectangle ODEC est un carré ou non.

Exercice 2 (facultatif). � Déterminer l'ensemble des points M du plan d'a�xe z 6= 0
tels que M soit aligné avec les points A d'a�xe 1 et N d'a�xe 1

z2
.


