Correction de ’interrogation écrite n°18 — Sujet A

Exercice 1

1 1
a) In27 = In(3%) donc [ In27 = 3In 3 |; b) ln§:—1n9:—h132 donc ln§:—21n3 ;

1 1 5
¢) In (9\/3) =ln9+Inv3=In3%+ iln?) =2In3 + 51113 donc | In (9\/3) = 51113 .

Exercice 2
(E) a un sens si et seulement si z +1 > 0 i.e. z > —1 et, pour tout z > —1, (E) équivaut & z + 1 = €° i.e.
x + 1 =1 soit encore = 0. L’ensemble des solutions de (E) est donc {0}.

(I) a un sens si et seulement si  + 2 > 0 i.e. z > —2 et, pour tout z > —2, (I) équivaut a x + 2 < e’ ie.
T <ed—2.
On conclut que 'ensemble des solutions de (1) est |—2;e5 — 2[.

Exercice 3
1. Pour tout z >0, f/(z) = 1 —2=1=22,
Comme z > 0, le signe de f/(z) est le signe de 1 — 2z. Ainsi, f'(z) > 0siz € |0;3] et f/(z) < 0 si
T € [% ;400 [ On conclut que f est croissante sur }0 ; %] et décroissante sur [% ;400 [

2. lim Inz = —o0 et lim 2x = 0 donc, par différence, |lim f = —cc|.
x—0 x—0 0
Z _ Inz _ JURE . Inx __ . Inz _ _
Pour tout réel z > 0, f(x) = x 22 — 2]|. Or, par théoréme, mgrfoo L — 0 donc mglfoo Bz —2] = -2

donc, par produit, |lim f = —oco |
+oo

Correction de l’interrogation écrite n°18 — Sujet B

Exercice 1

1 . 1
= 2 . Tor - - 3 == ;
a) In 25 = In(5%) donc [In25 = 21In5 |; b) In 195 In 125 In 5° donc | In 195 3In5|;

1 3
¢) In (5\/5) =In5+Inv5=1In5+ §ln5 donc | In (5\/5) = 51115 .

Exercice 2
(E) a un sens si et seulement si  +2 > 0 i.e. x > —2 et, pour tout > —2, (F) équivaut a z + 2 =¢
x + 2 =1 soit encore z = —1. L’ensemble des solutions de (E) est donc {—1}.

0ie.

(I) a un sens si et seulement si z +2 > 0 i.e. x > —2 et, pour tout x > —2, (I) équivaut a = +2 < €7 i.e.
r<el —2.
On conclut que I’ensemble des solutions de (I) est ]—2 el — 2[.

Exercice 3
1. Pour tout # >0, f'(z) = 1 — 3 =132,

x

Comme z > 0, le signe de f'(z) est le signe de 1 — 3z. Ainsi, f/(z) > 0siz € |0;3] et f/(z) < 0si
T € [% s +o0 [ On conclut que f est croissante sur }O; %] et décroissante sur [% ;oo [

2. lim Inz = —oo et lim 3z = 0 donc, par différence, |lim f = —c0|.
z—0 z—0 0
. o Inz PP : Inx __ . Inx o
Pour tout réel z > 0, f(z) =« [T"L — 3]. Or, par théoréme, IE{POC =% =0 donc wginoo [TJ — 3] =-3

donc, par produit, | lim f = —oco |.
+oo




