1%re générale — spécialité mathématiques — Groupe M3 septembre 2019

Correction des exercices de la fiche n°1 non traités en classe

Exercice 8
o (E,): 30282410 — 9y

—
L’équation (E;) a un sens si et seulement si x — 4 # 0 i.e. z # 4.

Pour tout x # 4,

(Ey) < 32 — 8z + 16 = 22(v — 4) < 32> — 8z + 16 — 22(v — 4) = 0
&3 —8r+16—-21"+8r =02 +16=0

Or, pour tout réel z, x*> + 16 > 0 donc |I'ensemble des solutions de (Es) est vide|.

° (E3) T+ % =3
L’équation (Ej5) a un sens si et seulement si x # 0.
Pour tout x # 0,

1
(E3)<:>(x—|—)xx:3x<:>x2+1:3m<:>x2—3x+1:0
T

Le discriminant de 22 — 3z + 1 est A = (=3)> —4 x 1 x 1 =5 > 0 donc I'équation (E3) a deux
solutions réelles :

—(=3)-Vv5 _3-5 (=3)+Vv5 _3+V5

T, = et 19 = —
2x1 2 2x1 2
Ainsi, |I’ensemble des solutions de (Ej3) est {3’2\/5 ; 3+2‘/5} :

o (Ey):4xt —1322+3=0
Posons X = z? de telle sorte que (F,) se réécrit (F): 4X? — 13X +3=0.
Le discriminant de (F) est A = (—13)* —4 x 4 x 3 = 121 > 0 donc I’équation (F') possede
deux solutions réelles :
—(-13)— V121 13—-11 1 —(-13)+ V121 13+11

X, = et Xy =
! 2% 4 8 g &2 2% 4 8

3

On en déduit que

1 1 1
(E4)<:):1:2:Zou:a:2:3<:>x:§0ux:—§oua::\/goua::—\/g

donc |ensemble des solutions de (Ey) est {—1,1,v/3,—/3}|.




L’équation (Fj5) a un sens si et seulement si z > 0. Posons, pour tout = > 0, X = /= de
telle sorte que (FEj) se réécrit (F) : —2X2 +9X —4 =0,
Le discriminant de (F) est A = 92 — 4 x (=2) x (=4) = 49 > 0 donc (F) posséde deux

solutions réelles :
-9 — V49 —94+49 1
=4det Xo=———— = —.

X= 5 2x(=2) 2

Ainsi,
1 1
(E5)<:>\/_:4ou\/§:§<:>x:16ouxzi

donc |'ensemble des solutions de (Es) est {1651} |.

o (Ef):Vx+4=T7T—-2z

L’équation (FE;) a un sens si et seulement si z +4 > 0 i.e. z > —4. Pour tout x > —4, si x est
solution de (E;) alors x+4 = (7—2x)? donc x+4 = 49— 28z +4x? i.e. 42? —28x+49— (z+4) =0
soit encore 42 — 29x + 45 = 0.

Le discriminant de 422 —29x+45 est A = (—29)*—4x4x 45 = 121 > 0 donc 422 —29x+45 = (
possede deux solutions réelles :

—(—29) — V121 9 —(—29) + V121
Ir = = — et To = =
2x4 4 2x4

5

Réciproquement, on vérifie que % est bien solution de (Ey;) car 4/ % +4= g et 7—2 X % = g

En revanche, 5 n’est pas solution de (E;) car /5+4=3et7—2x 5= —3.

On conclut que |'ensemble des solutions de (Ey;) est {%} .

o (Bg): (2> —5)*+22(z* —5)+ 121 =0
Posons X = 22 — 5. Alors (Eg) se rééerit (F) : X? +22X + 121 =0. Or, X? + 22X + 121 =
(X +11)? donc (F) équivaut & X = —11. Ainsi,

(Bg) 2 —5=—11 < 2% = —6

Comme —6 < 0, | 'ensemble des solutions de (Es) est & |.




